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Θέματα για Επανάληψη 
 

 
 
 1. Στο διπλανό σχήμα φαίνονται 

ένα ορθογώνιο και ένα τρίγωνο, 

το οποίο έχει περίμετρο ίση με 

13 cm. Να βρείτε τις τιμές των  

x και y. 

 
 

 2. Να λύσετε την εξίσωση 

2x 1 7x 6 3x 2 5x 4
.

3 12 4 6

   
     

 

 
 3. Στο διπλανό σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ έχει 

περίμετρο 40 cm. 
 i) Nα υπολογίσετε τα μήκη των πλευρών 

του τριγώνου ΑΒΓ. 
 ii) Να εξετάσετε αν το τρίγωνο ΑΒΓ είναι 

ορθογώνιο. 
 iii) Να υπολογίσετε το εμβαδόν του τριγώ-

νου ΑΒΓ. 
 iv) Να υπολογίσετε το ύψος του τριγώνου 

ΑΒΓ που αντιστοιχεί στην πλευρά ΒΓ. 

 
 

 4. Ένα ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ  Α 90    έχει πλευρές  

ΑΒ = 9 cm    και     AΓ = 12 cm. 

  Να υπολογίσετε: 

  i) Το εμβαδό του τριγώνου     

  ii) Την υποτείνουσα ΒΓ 

  iii) Το ύψος προς την υποτείνουσα. 
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2   Μαθηματικά Β΄ Γυμνασίου

 

A

B ΓΔ

 5. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ  AB AΓ   

του οποίου η περίμετρος είναι 36 cm. Αν η 
βάση του ΒΓ είναι 10 cm, να υπολογίσετε: 

 i) τις ίσες πλευρές ΑΒ  και  ΑΓ 

 ii) το ύψος ΑΔ 

 iii) το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ. 
 
 
 6. Στο διπλανό σχήμα φαίνεται 

η ευθεία (ε) με εξίσωση 

       y 1,5x . 

 i) Nα αποδείξετε ότι κ 3   

και  λ 4.   

 ii) Να υπολογίσετε τα εμ-
βαδά των τριγώνων 
ΑΟΓ και ΒΟΔ, όπου Ο η 
αρχή των αξόνων. 

 iii) Να εξετάσετε αν η ευ-
θεία (ε) διέρχεται από το 

σημείο  Ν 1342, 2013 .   
  

 
 7. Δίνονται οι παραστάσεις 

     2 22
α 28 11 4 , β 2 3 4 3 2 .           

 i) Να αποδείξετε ότι α 5   και β 2.    

 ii) Δίνεται η ευθεία (ε) με εξίσωση y αx β    όπου α, β οι αριθμοί που βρήκα-

τε στο ερώτημα i). 
  α) Να βρείτε την κλίση της ευθείας (e). 

  β) Να εξετάσετε αν το σημείο  Κ 1,3  ανήκει στην ευθεία  ε .   

  γ) Να βρείτε ευθεία παράλληλη προς την  ε  η οποία να διέρχεται από 

την αρχή των αξόνων. 
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A B

ΓΔ
 8. Στο διπλανό σχήμα φαίνεται το ορθο-

γώνιο ΑΒΓΔ. 
 i) Nα εκφράσετε την περίμετρο Π  

του ορθογωνίου ως συνάρτηση 
του x. 

 ii) Να εκφράσετε το εμβαδόν Ε του 
ορθογωνίου ως συνάρτηση x. 

 iii) Να συμπληρώσετε τον διπλανό 
πίνακα τιμών. 

 iv) Να υπολογίσετε το εμβαδόν του 
ορθογωνίου όταν η περίμετρός 
του είναι ίση με 36 cm. 

 

 

 

  9. Στο διπλανό σχήμα φαίνεται μια ευθεία 

 ε  η οποία διέρχεται από τα σημεία 

 Ο 0,0  και  Β 6, 8 .   

  i) Να βρείτε: 

   α) την εξίσωση της ευθείας  ε  

   β) τις συντεταγμένες του σημείου Α 
  ii) Να υπολογίσετε: 
   α) το εμβαδόν του τριγώνου ΟΑΒ 
   β) τους τριγωνομετρικούς αριθμούς 

    της γωνίας ω̂. . 

 

 

 10. Το ωρομίσθιο (σε €) 20 υπαλλήλων μιας επιχείρησης είναι: 

   10 8 8 10 6 6 8 10 9 9    

   10 12 12 7 7 6 6 9 9 10    

 i) Να κάνετε το αντίστοιχο ραβδόγραμμα. 

 ii) Να βρείτε τη μέση τιμή και τη διάμεσο των ωρομισθίων. 

 iii) Να βρείτε το ποσοστό των υπαλλήλων με ωρομίσθιο μεγαλύτερο ή ίσο των 
8€. 
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4   Μαθηματικά Β΄ Γυμνασίου

 

11. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με μήκη πλευρών ΑΒ x 2 cm, AΓ 2x cm    και 

BΓ 3x 2cm.    Αν o αριθμός x είναι η λύση της εξίσωσης 
3x 4 x 1

7 x
2 3

 
   ,  

 τότε:  
 i) να υπολογίσετε τις πλευρές του τριγώνου ΑΒΓ 
 ii) να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο 

 iii) να υπολογίσετε τους  τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας Γ   

 iv) να υπολογίσετε την Κ ,  όπου Κ ημΓ συνΓ εφΓ.      

 

12. Στο διπλανό σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι 

ορθογώνιο  Α 90   και το ΒΓΔ είναι  

ισοσκελές  ΔΒ ΔΓ .  Αν ΑΒ 6 cm,  

ΑΓ 8 cm  και BΔ 13cm , να βρείτε:   

 i) το μήκος της ΒΓ 
 ii) το ύψος ΔΕ του τριγώνου ΒΓΔ 
 iii) το εμβαδό του τετραπλεύρου ΑΒΔΓ. 

      
13. Στο διπλανό σχήμα, το τρίγωνο ΑΒΓ έχει 

εμβαδό 96 2cm .  Nα υπολογίσετε:  
 i) την πλευρά ΑΓ  
 ii) την ακτίνα του κύκλου 
 iii) το μήκος του κύκλου 
 iv) το εμβαδόν του κύκλου 

 v) το εμβαδόν του γραμμοσκιασμένου 
χωρίου. 

 

 
14. Δίνεται τετράγωνο ΑΒΓΔ με πλευρά         

ΑΒ = 4 cm και ο κύκλος  Ο, ρ  όπως φαί-

νεται στο διπλανό σχήμα. 
 i) Να βρείτε την ακτίνα ρ του κύκλου. 

 ii) Να υπολογίσετε το μήκος και το εμ-
βαδό του κύκλου. 

 iii) Να βρείτε το εμβαδό της περιοχής που 
περικλείεται μεταξύ του κυκλικού δί-
σκου  Ο, ρ  και του τετραγώνου 

ΑΒΓΔ. 

A
O
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A B
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A

O
B Γ

A

Δ B

Γ

x

2

90

x 30-

120

A

O

Γ

B

15. Στο διπλανό σχήμα φαίνεται ένας κύκλος 
με κέντρο το σημείο Ο και τρία σημεία 
του Α, Β, Γ τέτοια ώστε AB 12cm,  

ΑΓ 16cm  και ΑΓ 114 .   

 i) Να βρείτε τις γωνίες  Α, Β  και Γ . 
 ii) Να υπολογίσετε το εμβαδόν του κύ-

κλου. 
  

 16. Στο διπλανό σχήμα έχουμε 

    ΑΓΒ 30   και ΑΒ 3 cm.  

 i) Να βρείτε τη γωνία AOB   και να 
αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΟΒ εί-
ναι ισόπλευρο. 

 ii) Να υπολογίσετε το μήκος και το 
εμβαδόν του κύκλου. 

 iii) Να υπολογίσετε το εμβαδό του ισό-
πλευρου τριγώνου ΑΟΒ. 

  

 
 17. Στο διπλανό σχήμα η ΒΓ είναι διάμετρος 

του κύκλου  Ο, ρ .    

 Αν ΑΓ 12   και το εμβαδόν του κύκλου 
είναι 314 cm2, να υπολογίσετε: 

 i) την ακτίνα ρ του κύκλου. 
 ii) την πλευρά ΑΒ 

 iii) το εμβαδό του τριγώνου ΑΒΓ 

  
 18. Στο διπλανό σχήμα έχουμε AB 120 ,   

  x
BΓ , ΓΔ x 30 και ΔΑ 90 .

2
        

 i) Να αποδείξετε ότι x 120 .    
 ii) Να αποδείξετε ότι η ΑΓ είναι διάμε-

τρος του κύκλου.  
 iii) Αν ΑΓ = 4 cm, να υπολογίσετε το 

μήκος του κύκλου και το εμβαδό 
του κύκλου.  

A

O
B Γ
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6   Μαθηματικά Β΄ Γυμνασίου

 

Ε

Γ

Β

Α

θ x

φ 140

O

Ζ

19. Στο διπλανό σχήμα έχουμε 

          ΒΟΓ 140 και ΕΖ 60 .      

 Να υπολογίσετε τις γωνίες   

ˆ ˆˆx̂, θ, φ και A.  

        

 
 

 
 

  

 20. Στο διπλανό σχήμα, η ΑΒ είναι  διάμε-

τρος του κύκλου και Β 90  .  

 Αν  ΑΓ 10cm  και BΓ 8 cm,  να υπο-

λογίσετε: 
 i) τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της 

γωνίας Γ . 
 ii) το εμβαδό του κυκλικού δίσκου.  

 
 

 21. Σε έναν κύκλο κέντρου Ο και ακτίνας ρ δίνονται με τη σειρά τα σημεία Α, Β, Γ, Δ 

τέτοια, ώστε  AB BΓ,  ΓΔ 100   και  ΔΑ 2ΑΒ.  Να υπολογίσετε: 

 i) τα τόξα   ΑΒ, ΒΓ και ΔΑ  

 ii) τις γωνίες του τετραπλεύρου ΑΒΓΔ. 
 

 

 22. Το διπλανό ραβδόγραμμα πα-
ρουσιάζει την βαθμολογία των 
μαθητών της Β΄ γυμνασίου σε 
ένα διαγώνισμα της έκθεσης.   

 i) Nα υπολογίσετε  το πλή-
θος των μαθητών 

 ii) Να βρείτε πόσοι μαθητές 
έγραψαν: 

   α) πάνω από 16  β) κάτω από 14 

   γ) τουλάχιστον 16 δ) το πολύ 14.   
 iii) Να βρείτε το ποσοστό των μαθητών που έγραψαν: 

   α) άριστα   β) από 14 έως και 17.  

12

10

8

6

4

11      14      16      17      20 

Μαθητές

Βαθμοί 

A

O

B
Γ

10cm

8 cm
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A B

Γ

Δ
y

23. Δίνεται ο αριθμός 

25 49 4 4
A

3 64 2 9 3 16

 


 
 

 και η εξίσωση 

Ax 2x 3 2A
.

6 2 3


   

 i) Nα υπολογίσετε τον αριθμό Α. 

 ii) Να λύσετε την παραπάνω εξίσωη. 

 

 
 24. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με πλευρές 

AB 23 4 49

AΓ 5 16 7 144 16 36

  

     
 

 και 

               2
ΒΓ 64 400 4 16 81.       

 i) Να υπολογίσετε τις πλευρές του τριγώνου ΑΒΓ. 

 ii) Να εξετάσετε αν το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο. 

 iii) Να υπολογίσετε το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ. 
 
25. Στο διπλανό σχήμα φαίνεται ένα ορθογώνιο 

τρίγωνο ΑΒΓ με υποτείνουσα BΓ 10  και ύψος  

ΑΔ. Επίσης, δίνεται η εξίσωση 

2x 1 4 x x 2

3 6 2

  
   

  i) Να λύσετε την παραπάνω εξίσωση. 

 ii) Αν x είναι η λύση της παραπάνω εξίσωσης, 

να βρείτε την τιμή του y. 

 iii) Nα υπολογίσετε τους τριγωνομετρικούς           

αριθμούς της γωνίας Γ . 

  iv) Να αποδείξετε ότι    2 2
ημΒ ημΓ 1.   

 v) Να βρείτε το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ. 

 vi) Nα υπολογίσετε το ύψος ΑΔ του τριγώνου ΑΒΓ. 

x
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8   Μαθηματικά Β΄ Γυμνασίου

 

 26. Έστω ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ  Α 90  , τέτοιο ώστε ΒΓ 20cm, AB 3x cm   

και AΓ 4x cm.   

 i) Να υπολογίσετε τις πλευρές ΑΒ   και   ΑΓ. 

 ii) Να υπολογίσετε  τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας Β  . 

 iii) Να αποδείξετε ότι για το εμβαδό Ε του τριγώνου ΑΒΓ ισχύει η σχέση 

1
Ε ΑΒ ΒΓ ημΒ.

2
     

 

 

27. Στο διπλανό σχήμα έχουμε 

      BE 4cm, EΔ 3 cm   

 και AΓ 6 cm.  

 Να υπολογίσετε:  

 i) το ΒΔ. 
 ii) τους τριγωνομετρικούς αριθ- 

  μούς της γωνίας θ   

 iii) τα ΒΓ και ΑΒ. 
   
 28. Δίνονται οι εξισώσεις  

 3αx 2x x 7     (1) 

 και 

       5 x α1 1 3
3x α α 2x .

3 4 2 3


      (2) 

 Αν η εξίσωση (1) είναι αδύνατη, τότε:  

 i) να υπολογίσετε την τιμή του α 

 ii) για α 1   να λύσετε την εξίσωση (2). 
  

   29. Δίνονται τα σημεία    A 2, 1 , B 1, 3   και   Γ 1, 1  και η συνάρτηση 
3

y .
x

   

i) Να βρείτε ποια από τα παραπάνω σημεία ανήκουν στη γραφική παράσταση 
της παραπάνω συνάρτησης. 

ii) Να εξετάσετε αν το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο. 

iii) Να υπολογίσετε το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ. 

4 cm

θ
3 cm

Ε

Δ

Γ

B A

6 cm
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   30. Στο διπλανό σχήμα φαίνεται μια 
ευθεία (ε) η οποία ορίζει με τους άξο-
νες τρίγωνο ΑΟΒ, με εμβαδόν 18 τ.μ. 

 i) Να αποδείξετε ότι κ 9.  

 ii) Να βρείτε την εξίσωση της ευ-
θείας (ε). 

 iii) Nα εξετάσετε αν η ευθεία (ε) 
διέρχεται από το σημείο 

 Γ 3, 2 .  

 iv) Να εξετάσετε αν το σημείο Γ βρίσκεται πλησιέστερα στο σημείο Α ή στο 
σημείο Β.  

 

31. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με κάθετες πλευρές  

x
ΑΒ

2
     και   

2x 8 x 4
AΓ

3 6

 
   , 

 όπου το x είναι η λύση της εξίσωσης 

3
x1 x x 12 2 .

3 2 3 12

 
     

 i) Nα λύσετε την εξίσωση. 

 ii) Να υπολογίσετε τις πλευρές του τριγώνου ΑΒΓ. 

 iii) Να αποδείξετε ότι   
ημΓ ημΒ

συνΓ .
εφΓ 1





 

 

 
 32. Στο διπλανό σχήμα το τετράπλευρο 

ΑΒΔΕ είναι τετράγωνο. Επίσης             

               ΑΔ 6 2 cm    και   
3

ημΓ .
5

  

 Να υπολογίσετε:  
 i) την πλευρά του τετραγώνου 

ΑΒΔΕ. 
 ii) την πλευρά ΔΓ 
 iii) την περίμετρο του τραπεζίου ΑΓΔΕ 

 iv) τους υπόλοιπους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας Γ   
 v) το εμβαδόν του τραπεζίου ΑΓΔΕ. 

6 2 cm

A B

ΔE

Γ

xx ¢

( )ε
y

y¢

O

( )A 0,6

κ 3
B ,0

2

æ ö+ ÷ç ÷ç ÷çè ø
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10   Μαθηματικά Β΄ Γυμνασίου

 

A B

ΓΔ

E

φ

θ

A
B

Γ

20 cm

 33. Στο διπλανό σχήμα να υπολογίσετε:  

 i) την πλευρά ΓΔ 

 ii) την εφαπτομένη της γωνίας Γ.  

 iii) την πλευρά ΔΕ. 

 iv) το εμβαδόν του τραπεζίου ΑΒΕΔ 

 v) το εμβαδόν του τριγώνου ΑΓΕ. 
  
 
 
 

34. Στο διπλανό σχήμα έχουμε 
3

ΑΔ 6 cm, εφθ
4

    και   
6

συνφ .
7

   

 Nα υπολογίσετε:  

 i) τις πλευρές του ορθογωνίου ΑΒΓΔ. 

 ii) τους τριγωνομετρικούς αριθμούς 

  ημθ και συνθ 

 iii) τους τριγωνομετρικούς αριθμούς ημφ 

και εφφ. 

 iv) το εμβαδόν του τραπεζίου ΑΕΓΔ. 
 

 

 35. Στο διπλανό σχήμα φαίνεται ένα ορθογώ-
νιο τρίγωνο ΑΒΓ τέτοιο, ώστε 
συνΒ 0,6  και ΒΓ 20cm.  Nα υπολο-

γίσετε: 
 i) τις άλλες πλευρές του τριγώνου 

ΑΒΓ 
 ii) τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της 

γωνίας Γ  
 iii) το εμβαδόν του ημικυκλίου με διά-

μετρο ΑΓ 
 iv) το εμβαδόν της γραμμοσκιασμένης 

επιφάνειας. 
 

 

 

A B

Γ

Δ
20 cm

E

8 cm

16 cm
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A

Γ

120

B

Δ

ω

φ

O

 36. Στο διπλανό σχήμα φαίνεται κύκλος με 
κέντρο το σημείο Ο και ακτίνα 5 cm. 
Να υπολογίσετε: 

  i) τις γωνίες ω̂  και φ̂  

  ii) την πλευρά ΑΓ 
  iii) την πλευρά ΒΓ 
  iv) το μήκος του κύκλου 

 v) το εμβαδόν της γραμμοσκιασμένης 
επιφάνειας. 

 
 
37. Δίνονται τα σημεία      A 1,8 , B 3,5 και Γ 1,4 .  

  i) Nα σημειώσετε τα παραπάνω σημεία σε ένα σύστημα αξόνων. 
  ii) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο. 
  iii) Να υπολογίσετε το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ. 
  iv) Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης 

 
 

2

2

1 2
Α εφΒ .

εφΑ ημΑ
    

 

38. Δίνονται οι αριθμοί    
2 21 50

7 4 , , 3 , και 4 .
2 2

   

  i) Nα υπολογίσετε τη διάμεσο των παραπάνω αριθμών. 

 ii) Nα εξετάσετε αν οι αριθμοί  250
7 4 , , 4

2
   αποτελούν μήκη πλευ-

ρών ορθογωνίου τριγώνου. 
 
 

 

 39. Στο διπλανό σχήμα φαίνεται το ορθο-
γώνιο ΑΒΓΔ με ΑΒ 160cm  και 

BΓ 120cm.  Nα υπολογίσετε: 

 i) την ακτίνα του κύκλου 
 ii) το εμβαδό του ορθογωνίου 

ΑΒΓΔ σε 2dm .  

 iii) το εμβαδόν του κύκλου σε 2dm .  
 iv) το μήκος του κύκλου 

 v) το εμβαδόν του γραμμοσκιασμέ-

νου χωρίου σε 2dm .   

A B

ΓΔ

O

12
0 

cm
 

160 cm
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12   Μαθηματικά Β΄ Γυμνασίου

 

A

B Γ

Δ6 cm

 40. Στο διπλανό σχήμα το πολύγωνο            

ΑΓΔΕΖ έχει εμβαδό ίσο με 21,5dm .  

 Να υπολογίσετε:  

 i) τις πλευρές ΒΓ και ΕΖ.  

 ii) τις πλευρές ΔΓ και ΔΕ. 

 iii) το εμβαδόν του τετραπλεύρου 

ΑΔΕΖ σε 2dm .  

 

 41. Στο διπλανό σχήμα γνωρίζουμε ότι 

 εφΒ εφΔ 1   

 και ότι το εμβαδόν του τριγώνου 

ΑΓΔ είναι ίσο με 236cm .  Να υπο-

λογίσετε:  

 i) την πλευρά ΑΓ 

 ii) την πλευρά ΒΓ 

 iii) το εμβαδόν του τετραπλεύρου ΑΒΓΔ 

 iv) την τιμή της παράστασης 

   2 2

εφΔ εφΒ 1
.

εφΔ εφΒ 2

 

 
 

  
42. Δίνεται η συνάρτηση 

2 2y 2x κ , με κ 0    

  της οποίας η γραφική παράσταση διέρχεται από το σημείο  Α 1, 3 .  

  i) Να αποδείξετε ότι κ 1.   

 ii) Να βρείτε το σημείο Β το οποίο είναι το συμμετρικό του σημείου Α ως προς 
τον άξονα y y.  

 iii) Να εξετάσετε αν η γραφική παράσταση της συνάρτησης διέρχεται από τα 

σημεία  Γ 0, 5  και  Δ 2,9 .  

  iv) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές. 
 

  
 

A B Γ

Δ

E

Z

x cm

6 cm

9 cm

3
x cm

2
10 cm
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43. Δίνεται η ευθεία 1ε : y x.  

 i) Nα βρείτε την ευθεία (ε) η οποία είναι παράλληλη στην ( 1ε ) και διέρχεται 

από το σημείο  Α 1, 0 .  

 ii) Να βρείτε την κλίση της ευθείας (ε) και το σημείο τομής Β με τον άξονα 
y y.  

 iii) Να υπολογίσετε την περίμετρο και το εμβαδό του τριγώνου ΟΑΒ. 

 iv) Να υπολογίσετε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας OBA.  
 

 

44. Μια ευθεία  ε   διέρχεται από την αρχή των αξόνων και από το σημείο  Α 4,8 .   

  i) Να βρείτε την κλίση της ευθείας  ε . 

  ii) Να γράψετε την εξίσωση της ευθείας 
   και να συμπληρώσετε τον πίνακα. 

 iii) Να βρείτε την εξίσωση ευθείας  ζ  η 

οποία είναι παράλληλη στην  ε   και 

διέρχεται από το σημείο B  0,3 .   

 
45. Δίνεται η ευθεία y x 4   . 

 i) Να βρείτε τα σημεία τομής Κ, Λ της παραπάνω ευθείας με τους άξονες 
x x και y y   αντίστοιχα. 

 ii) Να υπολογίσετε το εμβαδό του τριγώνου ΚΟΛ όπου Ο είναι η αρχή των   
αξόνων. 

  iii) Nα αποδείξετε ότι η παραπάνω ευθεία διέρχεται από το σημείο  A 2, 2 .    

  iv) Nα βρείτε την εξίσωση της υπερβολής η οποία διέρχεται από το σημείο Α. 

 
 
 
 

 46. Δίνεται η ευθεία  

4
y x 4.

3
    

 i) Nα συμπληρώσετε τον διπλανό πίνακα. 
 ii) Nα βρείτε:  
  α) τα σημεία τομής Α και Β της παρα- 
   πάνω ευθείας με τους άξονες x x  και y y  αντίστοιχα 

  β) το εμβαδόν του τριγώνου ΟΑΒ 
  γ) την υποτείνουσα ΑΒ του παραπάνω τριγώνου. 

  

 

x 3  0  

y  1  2 

x  2 5  

y ‒6   
1

2
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A

B

Γ

Δ

A

ΓΔ

47. Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α 90 )   έχουμε ΒΓ 10 cm  και 
4

ημΒ .
5

   Να 

υπολογίσετε: 

 i) τα μήκη των ΑΒ και ΑΓ 

 ii) τους άλλους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας Β   

 iii) το εμβαδό του τριγώνου ΑΒΓ 

 iv) το ύψος που αντιστοιχεί στην υποτείνουσα ΒΓ. 

 

 
 48. Το ορθογώνιο ΑΒΓΔ του διπλανού σχή-

ματος έχει εμβαδό 720 cm2. 

 Nα υπολογίσετε: 

 i) το μήκος της πλευράς ΑΔ 

 ii) το εμβαδόν του ημικυκλίου με διάμε-

τρο την πλευρά ΒΓ 

 iii) την περίμετρο και το εμβαδόν της 

γραμμοσκιασμένης επιφάνειας. 

 
 

 49. Ο κύκλος του διπλανού σχήματος έχει 
κέντρο το σημείο Ο και ακτίνα ρ  5       

cm. Επίσης, έχουμε ΑΔ x 3 cm,   

ΒΓ 2x 2 cm   και  ημφ συνω 1,1   

 i) Να   βρείτε  το  είδος  των  τριγώ- 
  νων  ΑΒΓ και ΑΔΓ. 
 ii) Να υπολογίσετε: 
  α) τις πλευρές ΒΓ και ΑΔ 
  β) τις πλευρές ΑΒ και ΓΔ 
  γ) το μήκος του κύκλου 
  δ) το εμβαδόν της γραμμοσκιασμένης επιφάνειας. 
 

O ω

φ

30 cm



B
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  50. Στο διπλανό σχήμα φαίνεται ένας κύκλος 
με κέντρο Ο και ακτίνα ρ 2cm.    

 Αν AΓ 110   και ΒΔ 2cm,  τότε:   

 i) να υπολογίσετε τη γωνία φ̂.   

 ii) να αποδείξετε ότι η γωνία ω ισούται 
με την κεντρική γωνία κανονικού        
εξαγώνου. 

 iii) να υπολογίσετε το εμβαδό του κύ-
κλου. 

 iv) να υπολογίσετε το εμβαδό του τριγώ-
νου ΔΟΒ. 

 
 

 51. Στο διπλανό σχήμα έχουμε ΑΓ 2,  

ΑΓ 90  , ΓΔ 1cm  και ΓΔ 30 .     

 i) Να αποδείξετε ότι οι γωνίες  Α και Δ   

είναι παραπληρωματικές.  
 ii) Να υπολογίσετε τα μήκη των πλευρών 

ΑΒ και ΒΔ. 
 iii) Να υπολογίσετε το εμβαδό του τετρά-

πλευρου ΑΒΔΓ. 

 iv) Να υπολογίσετε την ακτίνα του κύ-
κλου και το εμβαδό του κυκλικού δί-
σκου. 

 

 52. Στο διπλανό σχήμα, φαίνεται ένα τρίγωνο 
ΑΒΓ με πλευρές ΑΒ 16cm  και 

BΓ 12cm . Επίσης, τα σημεία Μ και Ν 

είναι τα μέσα των ΟΑ και ΟΓ αντίστοιχα.  
 i) Να βρείτε το είδος του τρίγωνου ΑΒΓ. 
 ii) Να υπολογίσετε: 
  α) την πλευρά ΑΓ 

 β) τους τριγωνομετρικούς αριθμούς 

της γωνίας Γ   
 δ) το εμβαδόν του γραμμοσκιασμέ-

νου χωρίου. 
 

A

B

Γ
OM N

90

30
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53. Το διπλανό πρίσμα έχει βάση ορθογώνιο 
τρίγωνο με κάθετες πλευρές 9 cm και 12 
cm. Αν το ύψος του πρίσματος είναι 15 
cm, να υπολογίσετε: 

  i) το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας 
του πρίσματος 

 ii) τον όγκο του πρίσματος. 
 
 
 
 
 

54. Στο διπλανό σχήμα φαίνεται ένα τρίγωνο 

ΑΒΓ. Αν ΑΒ 3 6 cm, BΔ 3 2 cm   

και ΔΓ 8 cm,  τότε:  

 i) να αποδείξετε ότι ΑΔ = 6 cm 
 ii) να υπολογίσετε το μήκος της ΑΓ 
 iii) να υπολογίσετε το εμβαδό του τρι-

γώνου ΑΔΓ και το μήκος της ΔΕ. 
 
 

55. Στο διπλανό σχήμα το ορθογώνιο ΑΒΓΔ 
έχει εμβαδό 80 cm2. Αν AΔ 8 cm,           

ΒΕ = 17 cm και 
4

ημω
5

  , να υπολογί-

σετε: 
 i) τα μήκη των τμημάτων ΑΖ, ΖΔ και 

ΓΕ 
 ii) το εμβαδό του τραπεζίου ΑΒΕΖ. 
 
 
56. Στο διπλανό σχήμα το τραπέζιο ΑΒΓΔ 

είναι ισοσκελές και το ΑΒΕΖ είναι τε-
τράγωνο με εμβαδό 64 cm2. 

 i) τα μήκη των ΑΒ και ΔΖ 
 ii) το εμβαδό του τραπεζίου ΑΒΓΔ 
 iii) τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της 

γωνίας Γ.  

Α 15

12
9

ΖΕ

Δ

ΓΒ

Α

Ε

Δ
ΓΒ

Α

ω

Ζ Ε
Δ Γ

Β

Α

Ζ ΕΔ Γ

Β
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