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Προτεινόμενες Ασκήσεις 

 

116. Να βρείτε τα όρια: 

 i) 

2

x 2

x 6 x
lim

2 x

 


     ii) 

2

x 1

2x x 3x
lim

x 1

 


 

 iii) 

2

x 1

x x 3 x 2
lim

x 1

   


    iv) 

10 2

x 0

x x 1 x 1 2
lim

x

    
. 

 

117. Να βρείτε (αν υπάρχουν) τα όρια: 

 i) 
2

x 3

x 6x 9
lim

3 x

 


     ii) 

2

x 1

x x x 1
lim

x 1

  


 

 iii) 
x 0

3x x x
lim

x 4 2



 
     iv) 

2

x 2

x 3 x 2 4
lim .

x 2

  


 

 
118. Έστω συνάρτηση f  τέτοια, ώστε 

 
x 0

1 f x
lim 4.

x


  

 Να αποδείξετε ότι:  

 i)  
x 0
limf x 1


   ii) 
 

2x 0

f x 2 3
lim 2.

x 2x

 



 

 

119. Δίνεται μια συνάρτηση f ορισμένη στο *  και  τέτοια, ώστε: 
 

    2

x 0
lim f x λ


  

    2f x x  για κάθε x * . 

 Να αποδείξετε ότι  λ 0.  

 
120. Έστω συνάρτηση f :  , για την οποία ισχύει η σχέση 

  2xf x x x     για κάθε    x . 

 Να εξετάσετε αν υπάρχει το όριο   
x 0
lim f x


. 
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121. Αν για κάποια συνάρτηση f :   ισχύει  η σχέση  

 

 

f x x
0

f x x





 για κάθε x * , 

 να αποδείξετε ότι: 

 i)  2

x 0
lim f x 0


       ii)  
x 0
lim f x 0


      

 iii)  
x 0
lim f x 0


 . 

 
122. Έστω συνάρτηση f :   τέτοια, ώστε 

 2

x 1
limf x 4


    και    f x x 1    για κάθε x .  

  Να αποδείξετε ότι:  

  i)  
 2f x 4

f x
4


   για κάθε  x  

  ii)  
x 1
limf x 2.


  

 

123. Έστω συναρτήσεις f, g:  τέτοιες, ώστε  

       
x

f x f x g x
x

    για κάθε  x *  

   
x 0
lim f x 1


    

   
x 0
lim g x λ


 . 

 Να αποδείξετε ότι  λ 0 . 

 

124. Αν για κάποια συνάρτηση f ισχύει η σχέση  

   2 2f x x f x  για κάθε x * ,  

 να αποδείξετε ότι: 

 i)   20 f x x   για κάθε x *    ii)  
x 0
limf x 0


 . 
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125. Έστω συνάρτηση f :   τέτοια, ώστε 

  22x f x x 1    για κάθε x .  

 Να αποδείξετε ότι:  

 i)  
x 1
limf x 2


        ii) 
 

x 1

f x 3 1
lim 2.

x 1

 
 


 

 

126. Έστω δύο συναρτήσεις f , g :   τέτοιες, ώστε 

 
2x 0

g x
lim 1

x
      και         4f x g x x    για κάθε  x .  

 Να αποδείξετε ότι:  

 i)    
x 0 x 0
limg x limf x 0
 

       ii) 
 

2x 0

f 2x
lim 4.

x
  

127. Έστω συνάρτηση f :   τέτοια, ώστε 

    22 f x x 4    για κάθε x  

      2 24f x f x x   για κάθε x  

   
 

x 0

f x
lim λ .

x
   

  Nα αποδείξετε ότι:  

  i) λ 0         ii) 
 

2x 0

f x 1
lim .

4x
  

 

 
 

128. Έστω συνάρτηση f :  , η οποία είναι γνησίως αύξουσα και τέτοια, ώστε 
 

 f x 0  για κάθε x       

 και  

 

 x 0

f x
lim 1

f 2x
 . 

 Να αποδείξετε ότι: 

 i)      f 2x f 3x f 4x   για κάθε x 0   

   και  

       f 2x f 3x f 4x   για κάθε x 0  

 ii) 
 

 x 0

f 3x
lim 1

f 4x
 . 
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129. Αν για τη συνάρτηση f :   ισχύουν οι σχέσεις  

 2

x 1
lim f x 1


  

 και  

 f x x  για κάθε x , 

 να αποδείξετε ότι: 

 i)  
x 1
lim f x 1


       ii)  
x 1
lim f x 1


 .
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