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Oλοκληρωτικός Λογισμός – Ορισμένο Ολοκλήρωμα και Ιδιότητές του     1

 
 

 

 

 

Προτεινόμενες Ασκήσεις 
 

 

20. Δίνεται η συνάρτηση 

 
x, x 2

f x
2, x 2.


 


 

 i) Να αποδείξετε ότι η  f είναι συνεχής και να την παραστήσετε γραφικά. 

 ii) Να υπολογίσετε τα ολοκληρώματα: 

  α)  
2

0
f x dx       β)  

5

0
f x dx.  

 

  21. Έστω συνάρτηση f :   η οποία είναι συνεχής και τέτοια, ώστε  

 
1

0
f x dx 1,      

5

2
f x dx 3     και     

5

0
f x dx 6.  

 Να βρείτε τα ολοκληρώματα: 

 i)  
2

1
f x dx   ii)  

2

0
f x dx   iii)  

5

1
f x dx . 

 

  22. Nα αποδείξετε ότι:  

 i) 
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dx 1 dx

1 x 1 x
 

 

 



  

 ii) 

ππ
34 2

2π π

3 4

1 π
εφ x dx dx .

12συν x
 


 
 

 

 

23. Nα  βρείτε τον α  για τον οποίο ισχύει η σχέση 
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dx 3 dx 9.
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  24. Έστω δύο συναρτήσεις f , g :  , οι οποίες είναι συνεχείς και τέτοιες, ώστε 

               
5 5

1 2
f x dx g x dx α         και          5 2 5

1 1 1
g x dx f t g x dt dx 4.     

 Να αποδείξετε ότι: 

 i)  
2

1
α g x dx 4       iii) α 2.
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